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Continuo

Definicidon

Sea X un espacio topoldgico. Diremos que X es un continuo si X
es un espacio metrizable, compacto, conexo y no vacio.
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Continuo de Hausdorff

Definicidon

Sea X un espacio topoldgico. Diremos que X es un continuo de
Hausdorff si X es un espacio compacto, conexo, 15 y no vacio.
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Hiperespacios

Definicién
Sea X un espacio topologico. A las familias de subconjuntos de X
que cumplen ciertas propiedades se les llama hiperespacios de X .
Los hiperespacios a considerar en esta platica son:

Q@ 2X = {AC X : A es compacto y no vacio};

Q@ O(X)={Aec2%: A es conexo}.
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Arco ordenado

Definicion

Sean X un continuo, H € {2X,C(X)} y A, B € H tales que

A C B. Diremos que una funcién continua « : [0,1] — H es un
arco ordenado de A a B en H, si a(0) = A, a(1) = B y para
cualesquiera s,t € [0,1] tales que s < t, se tiene que a(s) C a(t).
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Teorema

Sean X un continuoy A, B € C(X) tales que A C B. Entonces
existe un arco ordenado de A a B en C(X).
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Teorema

Sean X un continuoy A, B € C(X) tales que A C B. Entonces
existe un arco ordenado de A a B en C(X).

A
Teorema

Sean X un continuo y A, B € 2X tales que A C B. Entonces
existe un arco ordenado de A a B en 2% si y solo si toda
componente de B intersecta a A.
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Teorema

Sean X un continuoy A, B € C(X) tales que A C B. Entonces
existe un arco ordenado de A a B en C(X).

A
Teorema

Sean X un continuo y A, B € 2X tales que A C B. Entonces
existe un arco ordenado de A a B en 2% si y solo si toda
componente de B intersecta a A.

Existen un continuo de Hausdorff X y A € 2% tales que no existe
un arco ordenado de A a X en 2¥.
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Arco generalizado

Definicién
Sea X un conjunto no degenerado con un orden total <. Diremos
que X es un arco generalizado si se cumple lo siguiente:

@ cada subconjunto no vacio A de X tiene una minima cota
superior y una maxima cota inferior;

@ dados z,y € X tales que x < y existe z € X tal que
T <z<y;

© /a topologia en X es la inducida por el orden.
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Teorema

Sea X un conjunto totalmente ordenado y no degenerado.
Entonces X es un continuo de Hausdorff con la topologia del
orden si y solo si X es un arco generalizado.
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Arco ordenado

Definicién

Sean X un continuo de Hausdorff, H € {2%,C(X)} y A, BEH
tales que A C B. Un arco ordenado de A a B en H es un
subespacio A de H que cumple lo siguiente:

@ A es compacto y conexo;
@ para cualesquiera C,D € A, se tiene que C C D o D C C,
Q@ A=nAyB=UA.
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Teorema

Sean X un continuo de Hausdorff, H € {2%,C(X)} y A, BEH
tales que A C B. Si A es un arco ordenado de A a B en H,
entonces A tiene la topologia del orden dada por la contencion.
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Teorema

Sean X un continuo de Hausdorff, H € {2%,C(X)} y A, BEH
tales que A C B. Si A es un arco ordenado de A a B en H,
entonces A tiene la topologia del orden dada por la contencion.

V.
Corolario

Sean X un continuo de Hausdorff, H € {2%X,C(X)} y A,B € H
tales que A C B. Si A es un arco ordenado de A a B en H,
entonces A es un arco generalizado.
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Teorema

Sean X un continuo de Hausdorffy A, B € C(X) tales que
A C B. Entonces existe un arco ordenado de A a B en C(X).
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Teorema

Sean X un continuo de Hausdorffy A, B € C(X) tales que
A C B. Entonces existe un arco ordenado de A a B en C(X).

Teorema

Sean X un continuo de Hausdorffy A, B € 2% tales que A C B.
Entonces existe un arco ordenado de A a B en 2% si y solo si toda
componente de B intersecta a A.

dgar CLolin Lruz Facultad ae Ciencias,



Conclusién

Dado un continuo X (métrico o no), se pueden dar condiciones
necesarias y suficientes para la construccién de arcos ordenados en
los hiperespacios 2% y C(X), parametrizados por arcos
generalizados.
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