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Dado X un continuo definimos la función T de Jones del conjunto
potencia de X en si mismo como:

T (A) = {x ∈ X : para cada W subcontinuo de X tal que
x ∈ int(W ), W ∩ A 6= ∅}.
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Sea X un continuo y A,B ⊂ X

A ⊂ T (A)

T (A) es siempre cerrado.

T (∅) = ∅.
Si A es un subcontinuo de X entonces T (A) también lo es.

Si A ⊂ B, T (A) ⊂ T (B).

T (A) ∪ T (B) ⊂ T (A ∪ B).
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Sea X un continuo y A,B ⊂ X

A ⊂ T (A)

T (A) es siempre cerrado.

T (∅) = ∅.
Si A es un subcontinuo de X entonces T (A) también lo es.

Si A ⊂ B, T (A) ⊂ T (B).

T (A) ∪ T (B) ⊂ T (A ∪ B).

Angela Mart́ınez Rodŕıguez



Definición

Decimos que X es T -aditivo si para cualesquiera A y B
subconjuntos cerrados de X , T (A ∪ B) = T (A) ∪ T (B).
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Ejemplo de un espacio T -aditivo
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Ejemplo de un espacio no T -aditivo
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Espacios T -aditivos

Algunos espacios T -aditivos son:

Continuos localmente conexos.

Continuos hereditariamente unicoherentes.

Continuos débilmente irreducibles.

Continuos irreducibles.

Continuos indescomponibles.
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Continuos débilmente irreducibles.

Continuos irreducibles.

Continuos indescomponibles.

Angela Mart́ınez Rodŕıguez
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Algunas clases de funciones

Sea f una función continua y suprayectiva de un espacio
topológico X sobre un espacio topológico Y , decimos que f es:

Un homeomorfismo si f es inyectiva y la función inversa f −1

es continua.

Abierta si la imagen bajo f de cada conjunto abierto de X en
un conjunto abierto de Y es abierto.

Atómica si para cualquier subcontinuo, K , de X tal que el
conjunto f (K ) es no degenerado, se tiene que
f −1(f (K )) = K .
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Sea f una función continua y suprayectiva de un espacio
topológico X sobre un espacio topológico Y , decimos que f es:

monótona si para cualquier punto y ∈ Y , el conjunto f −1(y)
es conexo.

Confluente si para cualquier subcontinuo, Q, de Y y
cualquier componente, K , de f −1(Q), se tiene que f (K ) = Q.

Ligera si f −1(f (x)) es totalmente disconexo, para cualquier
punto x de X .
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monótona si para cualquier punto y ∈ Y , el conjunto f −1(y)
es conexo.

Confluente si para cualquier subcontinuo, Q, de Y y
cualquier componente, K , de f −1(Q), se tiene que f (K ) = Q.

Ligera si f −1(f (x)) es totalmente disconexo, para cualquier
punto x de X .

Angela Mart́ınez Rodŕıguez
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monótona si para cualquier punto y ∈ Y , el conjunto f −1(y)
es conexo.

Confluente si para cualquier subcontinuo, Q, de Y y
cualquier componente, K , de f −1(Q), se tiene que f (K ) = Q.

Ligera si f −1(f (x)) es totalmente disconexo, para cualquier
punto x de X .

Angela Mart́ınez Rodŕıguez
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Invariante y coinvariante

Definición

Diremos que la T -aditividad es invariante bajo funciones de la
clase C, si para cada f : X −→ Y en la clase C, si X es T -aditivo
implica que Y es T -aditivo.

Definición

Diremos que la T -aditividad es coinvariante bajo funciones de la
clase C, si para cada f : X −→ Y en la clase C, si Y es T -aditivo
implica que X es T -aditivo.
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La T -aditividad no es invariante bajo funciones continuas
y ligeras.

Angela Mart́ınez Rodŕıguez



Figura: Notemos que f es continua y ligera.
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La T -aditividad no es coinvariante bajo funciones
continuas, monótonas y confluentes.
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La T -aditividad es invariante bajo funciones monótonas

TEOREMA

La T aditividad es invariante bajo funciones monótonas.
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La T -aditividad es invariante bajo funciones
cuasi-monótonas

Definición

Una función entre continuos f : X −→ Y es:

Casi-monótona si para cualquier continuo Q de Y con
interior no vaćıo, se tiene que f −1(Q) es conexo.

Cuasi-monótona para cada subcontinuo Q de Y con interior
no vaćıo, se tiene que f −1(Q) tiene un número finito de
componentes y para cada componente D de f −1(Q) se tiene
que f (D) = Q.
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interior no vaćıo, se tiene que f −1(Q) es conexo.
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Figura: f es continua, casi-monónotona y cuasi-monótona
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TEOREMA

La T aditividad es invariante bajo funciones cuasi-monótonas.
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La T -aditividad no es coinvariante bajo funciones
cuasi-monótonas
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La T -aditividad no es coinvariante bajo funciones abiertas
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La T -aditividad es invariante bajo funciones:

monótonas

homeomorfismos

atómicas

cuasi-monótonas

hereditariamente confluentes

casimonótonas
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atómicas

cuasi-monótonas
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Sergio Maćıas, Topics on Continua, Taylor and Francis Group,
2005.
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