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Continuos localmente conexos

Un continuo es un espacio métrico no vaćıo, compacto y
conexo.

Un espacio topológico X es localmente conexo (lc) si
para cada uno de sus puntos existe una base de vecindades
de conjuntos abiertos conexos.

Ejemplos:
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Hiperespacios de continuos

Dado X un continuo no degenerado, los hiperespacios son
ciertas familias de subconjuntos de X, con alguna
caracteŕıstica particular.

2X = {A ⊂ X : A es cerrado y no vaćıo}

C(X) = {A ∈ 2X : A es conexo}

Métrica de Hausdorff

Sean A, B ∈ X,
H(A,B) =ı́nf{ε > 0 : A ⊂ N(ε, B) y B ⊂ N(ε, A)}
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caracteŕıstica particular.

2X = {A ⊂ X : A es cerrado y no vaćıo}
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Un poco de historia.

L. Vietoris (1891− 2002) y T. Wazewski (1896− 1972)

En 1923 prueban que; ((La conexidad
local de X es equivalente a la de 2X y a
la de C(X) )).

S. Mazurkiewicz (1888− 1945)

En 1931 prueba que; ((Para cualquier continuo
X lc, 2X contiene un cubo de Hilbert )).
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Un poco de historia.

M. Wojdyslawski (1918− 1942)

En 1938, ¿Si X es un continuo lc, entonces 2X es
homeomorfo al cubo de Hilbert?

En 1939, prueba que; ((Dado un continuo X, es lc si y solo
si, 2X y C(X) son retractos absolutos)).
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Métrica convexa

Teorema

Todo continuo localmente conexo admite una métrica
convexa.
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d-bola cerrada generalizada en X centrada en A de
radio r

Sean (X, d) un espacio métrico,
r > 0 y A ∈ 2X .

Cd(r, A) = {x ∈ X : d(x,A) ≤ r}

Teorema

X un continuo con métrica convexa d

r > 0, fijo y A, B ∈ 2X

Hd[Cd(r,A), Cd(r,B)] ≤ H(A,B)
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Teorema

X un continuo con métrica convexa d

Para cualquier A ∈ C(X) y r > 0,

Cd(r,A) ∈ C(X)
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Retracto absoluto

Y espacio topológico

A subconjunto cerrado de Y

A es un retracto de Y , si la función IdA en A tiene una
extensión continua a Y .

X espacio normal

X es un retracto absoluto de Y , si para cada espacio
normal Y y cada subconjunto cerrado B de Y homeomorfo

a X, B es un retracto de Y .
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Teorema

Si X es un continuo localmente conexo, entonces 2X y
C(X) son retractos absolutos.

Teorema

Todo retracto absoluto, es un factor del cubo de Hilbert.

Y ×I∞≈ I∞
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Ĺımite uniforme

Sean X, Y espacios métricos,

X con métrica acotada d,
definimos d∞(f, g) =sup{d(f(y), g(y)) : y ∈ Y }

f, g : X → Y funciones continuas.

{fn}n∈N

f : X → Y es el ĺımite uniforme de {fn}n∈N si,
ĺımn→∞ d∞(fn, f) = 0

12 / 20
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Z−conjuntos y Z−funciones

Dado X métrico y compacto y A ⊂ X,
cerrado es un Z−conjunto.

Si IdX es el ĺımite uniforme de funciones continuas cuyas
imágenes no intersectan al conjunto A.

Sean X1, X2 espacios métricos compactos y f : X1 → X2,
es una Z−función,

Si f(X1) es un Z−conjunto en X2.

13 / 20
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Si IdX es el ĺımite uniforme de funciones continuas cuyas
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Arco libre

Sea X topológico.

El arco A ⊂ X, con puntos extremos p y q. Es un arco
libre en X:

Si A− {p, q} es un conjunto abierto en X.

Hiperespacios de contención

Sea X un continuo, K ⊂ X

2X
K = {A ∈ 2X : K ⊂ A}

CK(X) = {A ∈ C(X) : K ⊂ A}

14 / 20
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Teorema

Sea X un continuo localmente conexo no degenerado.

Si K ⊂ X es cerrado y Ko 6= ∅

2XK es un Z−conjunto en 2X .

Si K, no contiene arcos libres en X,

CK(X) es un Z−conjunto en C(X).

15 / 20
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Curtis y Schori

Si X es un continuo localmente conexo no degenerado,
entonces:

2X es I∞

C(X) es I∞, cuando no existen
arcos libres en X

C(X) ×I∞ ≈ I∞
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Continuos localmente Conexos
Tesis de Licenciatura en Matemáticas, Facultad de
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