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Introducci

En 2010 J. Prajs propone un nuevo Teorema de descomposicion
para continuos homogéneos, pero ésta es utilizando la aposindesis
mutua.
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Continuos Amplios y Filamentos
Ejemplo

Definicién 1

Sea X un continuo y L un subcontinuo de X, decimos que L es
un continuo amplio si para cada abierto U de X tal que L C U,
existe un subcontinuo M tal que L C Int(M) C M C U.

Definicién 2
Sea X un continuo y K un subcontinuo de X, K es filamento si

existe una vecindad U de K tal que la componente de U que
contiene a K tiene interior vacio.
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Continuos Amplios y Filamentos
Ejemplo

Ejemplo:

Consideremos al abanico arménico X y llamemos Lg al arco
limite.

Notemos que Lg un subcontinuo amplio de X y obsérvese que
los subcontinuos filamento son cualquier subcontinuo propio de
Lo que no contenga a v.

Figura : Abanico arménico
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Continuos Amplios y Filamentos
Ejemplo

1
Ejemplo: Consideremos W = {(x,sen <)> ER?|0<x< 1} y
X

X = Clg2(W). X es conocido como la curva sinoidal del topélogo.
Llamemos M = {0} x [0, 1] a la barra limite.

N
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Figura : Curva sinoidal del topdlogo
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Definicién 3

Sea X espacio métrico y compacto. Definimos,

J : P(X) = P(X) dado por:

J(A) = {x € X|V continuo amplio W de X tal que x € Wy WNA # ()}

para cada A C X.

Observacion 1

En general, cuando trabajemos con la funcién J lo haremos con
el complemento. Esto es, dado X espacio métrico, compacto y
A C X tenemos que:

J(A) = X\{x € X| Fun continuo amplio W de X t.q. x € W C X\A}.
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Sea X el cono sobre el conjunto de Cantor. Denotemos a B como
la base del cono y v el vértice.

B

Figura : Abanico de Cantor
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Definicién 4

Sea X espacio métrico y compacto. Definimos,

T : P(X) = P(X) dado por:

T(A) = {x € X|Vsubcontinuo W de X tal que x € Int(W)y WNA # (]

para cada A C X.

Observacion 2

En general, cuando trabajemos con la funcién 7 lo haremos con
el complemento. Esto es, dado X espacio métrico, compacto y
A C X tenemos que:

T(A) = X\{x € X| Fun continuo W de X t.q. x € Int(W) C W C X\ A
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Continuos Definicién
y Ejemplo
Propiedades

Algunas propiedades de 7 son:

e (1) Si AC X, entonces T (A) siempre es un cerrado de X.
@ (2) T es idempotente.

@ (3) Si A es un subcontinuo de X , entonces 7 (A) es un
subcontinuo de X.
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Consideremos el siguiente continuo:

Figura : Continuo X

Observemos que J({p}) = {p} y J({0}) = [0, p) x {0}.
T Gl 7



Definicién
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Del ejemplo anterior se sigue que en general J no es cerrada.
Definicién 5

Sea X un continuo. Decimos que X tiene la propiedad de Kelley
en a si para toda € > 0, existe 4 > 0 tal que para toda

b € V¢(a) y para todo A € C(X) con a € A, existe B € C(X) tal
que b € By H(A,B) <e. A ¢ se le llama el nimero de Kelley.
Decimos que X tiene la propiedad de Kelley, si la tiene en todos
sus puntos.

Proposicion 1

Sea X un continuo con la propiedad de Kelley. Entonces para cada
subcontinuo A de X, se tiene que A es un subcontinuo amplio o
filamento.
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Proposicion 2
Sean X un continuo con la propiedad de Kelley y A C X cerrado.
Entonces se cumple que:

e J(A) es cerrado.

@ J es idempotente.
Proposicion 3

Sean X un continuo con la propiedad de Kelley y A un
subconjunto cerrado de X. Entonces 7 (A) = J(A).
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Si X no tiene la propiedad de Kelley se puede decir algo al
respecto. Consideremos el siguiente ejemplo:

Sean Xj y X5 dos continuos de Knaster y formamos un nuevo
continuo X = X1 U X3 tal que X1 N Xa = {p}, donde p denota el
punto extremo de X7 y Xo.

NS4
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Consideremos el circulo de Varsovia. Sea M = {0} x [0, 1].
Observemos que si A € 2X y AN M # (), entonces T(A) = AU M.
Similarmente J(A) = AU M. Por otra parte, notemos que si

AN M =, entonces T(A) = A. Similarmente J(A) = A. Asi, en
este ejemplo vemos que las funciones Ty J coinciden en los
subconjuntos cerrados de X.

Figura : Circulo de Varsovia
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